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福建中學 

中五級 上學期統測 (2020-2021) 
數學 延伸部分 單元二 

(一小時十五分鐘) 
 
日期：二零二零年十月二十三日          姓名：____________________ 
時間：上午八時三十分至上午九時四十五分               班別：_______ 班號：_____ 
 
考生須知：  
1. 本試卷分兩部，即甲部和乙部。  
2. 本卷所有題目必須作答。  
3. 答案必須寫在答題簿中。  
4. 除特別指明外，須詳細列出所有算式。  
5. 除特別指明外，數值答案必須用真確值表示。  
6. 本試卷的附圖不一定依比例繪成。  
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甲部 (35 分) 
1. 求下列各不定積分。              (17 分) 

 (a) 5(3 2 1)x x dx+ +∫    (b) 3 52 x dx−∫      (c) ∫ dxxx  sec tan 47  

 (d) 2 2(1 8 )
dx

x+∫     (e) (sin cos ) x x x dx−∫    (f) 2 4sin  cos  x x dx∫  
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2. (a) 求 )ln( 3 xx
dx
d

。 

 (b) 由此，求 2 ln  x x dx∫ 。 
(4 分) 
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3. (a) 利用分部積分法，求 sin  xe x dxπ∫ 。 

 (b) 由此，求 3 sin  xe x dx− π∫ 。 
(5 分) 
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4. 已知
8

8

0
(1 ) r

r
r

ax x
=

+ = β∑ ，其中 a 為負常數。若 2 6: 1:16β β = ， 

 (a) 求 a 的值， 

 (b) 求
8

0

r
r

r
x dx

=

β∑∫ 。 

(5 分) 
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5. 某曲線在任意一點 (x, y) 的斜率為 
1+x

x

e
e

。若該曲線的 y 截距為 4ln ，求該曲線的方程。 

(4 分) 
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圖 1 

乙部 (15 分) 

6. 圖 1 所示為曲線 C: ，其中 及 。P(u, v) 是 C 上的動點。Q 是 x 軸上的

 點使得 。已知 OP 以 3 單位 / 秒的率減少。 

   
 (a) 當 時，求 OQ 的變率。 

 (b) 當 時，求 OPQ 的面積的變率。 
(6 分) 
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7. 考慮曲線 y =
2

512
−

++−
x

x 。 

 (a) 求曲線的 x 軸截距和 y 軸截距。 
 (b) 求曲線的轉向點。 
 (c) 求曲線的漸近線。 
 (d) 描繪該曲線。 

(9 分) 
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─ 試卷完 ─ 


